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QC‘MC mad  un programme pour améliorer I’éducation a Madagascar
Série A - session 2007 : exercice 1 - corrigé

1- Calcul de Uy, Vo et V;
- En Utilisant la relation de récurrence de (U,), on a

Un+4
donc U, =2- > 3
Up+4 4
- De méme, pour (V,),ona V ~Un -1
/p nJ. n Un+3
alors V0=U0_1=—l et V1:U1_1:—i
Up+3 3 Up+3 15

2- a) Montrons que (V,) est une suite géométrique
Expression de V.1 en fonction de Uy.; puis de U,

Ona Vn+1 :M
Upeg +3

en remplagant U,.1 par son expression, on a

__5 _
vV _ (2 Un +4) 1
n+l — 5
- +
(2-354)+3
en rendant au méme dénominateur, on a
U,-1
V... =_Unt4 _ Uy
n+l =5y +15 ~ 5(U,+3)
U, +4
on vérifie que U, % - 4
D'l Voir =1V
. 1 s e . 1 . 1
Conclusion : (Vy) est une suite géométrique de raison q = ¢ de premier terme Vo = - 3

b) Expression de Vn en fonction de n
Pour une suite géométrique (V) de raison q, le terme général V,= Vo q"

n
Alors Vp = Y
3.5

3- a) Expression de U, de V,

De la relation V, = Up ~1 ,
U, +3
ona Vi (Un+3) = Up-1
En mettant les termes contenant U, au premier membre,
On obtient VoUp-U,=-3V,-1
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D'oll U, :—_3 Vo -1
V, -1

b) Expression de Un en fonction de n

Remplagons V, par son expression
I TN R O

-im-1 -idr-t

n

c) Calcul de lim Un :
On rappelle que :

{o si|q|<1

im q" =
. o si|g|>1

n - +oo
Comme la raison q de la suite (V,) est inférieure a 1

q:%<1 , onalirlj(%rzo

alors, limU, =lim = =
+0o0 +o00 1 1 n 1 —0—1
3(5}
D'ol limU, =0
+00

La suite (U,) est donc convergente.
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