®

QC‘MC mad  un programme pour améliorer I’éducation a Madagascar

Série A - session 2003 : exercice 2 - corrigé

1 - Calcul de u; , uz et v

La suite (u,) définie par :u;=5 et un+1=%un+§
1 3 5 3 11
Ona W= —U+—==—+==_=
2 4 2 4
1 3 1 11 3 35
u3:—u2+—:—x—+—=—
4 2 4 4 2 1
Et V1:U1"2=5-2:3

2 - Montrons que (v,) est une suite géométrique
Expression de v,.; en fonction de un.
Ona Vnet = Uper = 2
En remplagant u,. 1 par son expression
1 1

1 3
Or| wi=(=U,+=) - = —Uy-—
a Viet (4u +2) 2 ;Y

C'est-a-dire Vit :1( Up-2)= 1 Vn.
4 4

D'ol : (v,) est une suite géométrique de raison q = % et de premier terme v; = 3.

3 - Expression de v, puis de u, en fonction de n.
-1, . -1
Ona Vp = vl(%)n c'est-a-dire v, =3 (%)n

D'ou un:vn+2:3( )n”1+2

1
4

4 - a) Montrons que (w,) est une suite arithmétique

On pose Wy = In v,
\"
Ona wn+1-wn=lnvml-lnvnzln(\j—*lJ
n
v s 1
D'ou Wnii= W, = |In (Z)

(wy,) est une suite arithmétique de raisonr = In (%) et de premier terme w; = In (v) = In 3

b) Expression de Sn = w; + w, +.. + w, en fonction de n.
La somme de termes consécutifs d'une suite arithmétique est

er .
S, =nb de termes (1¥terme + dernier terme)

2
C'est-a-dire Sp = (n-1+1){t )
Avec Wh =Wy +t(n-1)r=3+(n —1)In(%) =3+(n-1)(-In4)
D'ol S, :n[ZIn3—(;—1)In4]

CommeIn4=2In2,alors S, =n[In3-(n-1)In2]
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