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Corrigé probleme Bacc A 2023

Soit f la fonction définie par f(x)=e**~2e*~3 . Sa courbe est désignée par (C).

1.- Vérifions que  lim f(x)=-3

X=>—

lim 2x=—w ,donc lim e*=0

X=>—o© X=>—©

lim e*=0

X>—0

Donc lim f(x)=0-0-3

X=>—o0

Dou lim f(x)=-3

Interprétation : On a une asymptote paralléle a I'axe des abscisses d’équation y = -3.
2.-a) f(x)=e*.e"—2€"-3 .
f(x)=e**~2e*-3=(e*f-2.e*~3.e"e "

(
f(x)=e*.e*~2e*-3.e"e™*
(

f(x)=e*(e*-1-3.e7)
lim &=+ , lim e *=0 ,donc lim (e*~1-3.e7*)=+w
X=>+00 X=>+00 X+

Ainsi  lim f(x)=+o

b) lim mzﬂo , donc on a une branche parabolique de direction asymptotique I'axe des ordonnées.

X+

3. Les points d’intersection de la courbe (C) avec I'axe des abscisses sont les points de la courbe
d’ordonnée y = 0, donc ce sont les points d’abscisses x telles que f(x) =0.

Résolvons I'équation f(x) = 0.f(x)= 0 si et seulement si e**~2e*~3=0
Posons e*=X ,alors e**=(e*f=X* .
L’équation s‘écrit alors X*—2X-3=0
Calculons le discriminant A.
A=b’—~4ac=(-2)>-4.1.(-3)=16=47

(-2)—vK_2-4__ o —(—2)+VE_2+4
2a  ~oq | & REmo T

On a deux racines distinctes X'=— 3

Pour X=3,ona X=e*=3 |,
Ine*=In3 , ce quidonne x=1In 3
Pour X=-1,ona X=e*=—1 , ce qui ne donne aucune solution.
Ainsi x =1In 3 est la seule solution.
Le point d’intersection de (C) avec I'axe des abscisses est donc le point A (In x ; 0).

4. a Montrons que f'(x)=2e*(e*—1)

Date de version : Auteur : 1/3


http://www.accesmad.org/

@ educ mOd http://www.accesmad.org

@ 00

f'(x)=2.e>-2.e*~0=2.e*~-2.e* .
f'(x)=2(e*)—2¢€*
Ainsi  f'(x)=2e*(e*—1)

b) Tableau de signe de f ’(x)
f’(x) = 0 si et seulementsi 2e*=0 ou f'(x)=2e*(e*-1)
. 2e*=0 ne donne aucune solution.

. e*—1=0 sietseulementsi e*=1 ,doncsix=0.

X - o6 0 +00
2eX + +
eX-1 - () +

2eX(eX-1) - () +

Tableau de variation de f
lim f(x)=+ , lim f(x)=—3 ,f(0)=1-2-3=+4

X+ X>—0

X = ')":l D + ')":l

f'(x) = () +

f{x) _ \; /‘y

f’(0) = 0, donc on a une tangente horizontale au point de coordonnées ( 0, -4)

5.- Equation de la tangente & (C) en x,=In3 .

L'équation de la tangente a (C)en x, est y=f'(x,)(x—x,)+f(x,)

x,=In3 est 'abscisse du point A intersection de (C) avec I'axe des abscisses, donc f(In3)=0

f'(x)=2(e*)’—2e*=2e*(e*~1) ,donc f'(In3)=2e"*(e"*~1)=2.3(3-1)=12 .

L'équation de la tangente en  x,=In3 est donc y=12(x-In3)+12

(T): y=12x-121In 3 +12
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6.- Courbe

(C)

Pour A2 seulement

7.- F est la fonction définie par F(x):%ez"—Zex—Bx

a) F est une primitive de f si F’'(x) = f(x) quel que soit x appartenant a IR.

F'(x):%.Z.eZX—ZeX—3

F'(x)=e"-2€"-3=f(x)
Ainsi F est une primitive de f sur IR.

b) L'aire A du domaine plan délimité par la courbe (C), 'axe des abscisses et les droites d’équations
respectives x =0etx=1est|F(1)-F(0)| . u.a
Tua=11cm?>=1cm?

1 1

F(1):§e2—2e“—3 donc F(1)=57,3-22,7-3 , ainsi F(1)=-5,75
1 20 0 o 1,3
F(O)—ze —2e -3.0 , ainsi F(O)_2 2= 5
o5 ( 3\ 5g,3
F(1)-F(0)=-25-(-3)=-25+]

L'aire A du domaine plan délimité par la courbe (C), 'axe des abscisses et les droites d’équations
respectivesx=0etx=1estA= 3,25 cm2
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