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Exemples d’équation et d'inéquation avec logarithme

Exemple 1

Résoudre I'équation In x = -2
Solution
Inx=-2
x doit étre strictement positif
Inx=-2lne=Ine"?
Doncx=e?,etS= [e7?
Exemple 2
Résoudre In?x —In x =0
Solution
Le domaine de validité de I'équation est D =]0; + oo [.
IN?2x—Inx=Inx(Inx-1)
Donc I'équation équivautalnx=0,ouln x =1
Cequidonnex=1oux=e.EtS= [1;e]
Exemple 3
Résoudre 2 In?x—Inx-3=0
Solution
Le domaine de validité de I'équation est D =]0 ; + o [.

Posons X =1n x.

2 _
L’équation est équivalente au systéme 2XX_X|;3‘0 oux>0
=Inx
La résolution de I'équation (1) donne X =-1ou X = % .
Pour X=-1,onalnx=-1=-1.Ine=Ine", qui donne la solution x = e
3 3 3 B : . _
Pour X= = ,onalnx= —- = — Ine= In e° .cequidonnex= e

2 2 2

3
Donc S = {e’1 ;ez}
Exemple 4
Résoudre In (2x-1)=2

Solution

; + oo .

In (2x-1) est défini si 2x -1 > 0, donc le domaine de validité de I'équation est D =] % ;

In (2x -1) = 2 si et seulement si In (2x -1) = In &?

Donc 2x -1 = €2
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L’ensemble de solution est S = [ 5

Exemple 5
Résoudre I'inéquation In x +1 < 0.
Solution
Le domaine de validité de I'équation estD=]0; + o [.
L'inéquation est équivalente a In x < -1
Inx<Ine"'

x<e-

Or le domaine de validité de I'équation est D =10 ; + « [., donc x doit étre strictement positif.

D’ol I'ensemble des solutionsest S=]10;e "

Exemple 6
Résoudre l'inéquation suivante  3In°x+2Inx—1<0 (3)
Solution
Le domaine de validité de I'inéquationest D =10 ; + « [.
Posons X = In x. L'inéquation s ‘écrit  3X*+2X—1<0 avec X = In x
Déterminons d’abord les racines de 3 X?+ 2X -1 .

A= 2°— 4.3.(-1)=16=4°

Les racines sont donc X'=-1 et X" = ;— et 3X*+2X—1= 3(X+1)(

Comme X = In x , 'inéquation (3) s'écrit 3(Inx+1 )(Inx—l)so

X-3)

1
3

3
Inx+1>0silnx=-1,doncsix=¢e"’
1 . 1 . :
Inx- = >0silnx> — ,doncsix> e
3 3
Tableau de signe
1
v 0 el es’ +0
In x +1 - + +
Inx- - - - { +
3
3 +2Inx-1 + ( = q +

L’ensemble des solutionsest S=[e™"; e’ ]

Date de version : Octobre 2018 Auteur : Equipe maths

22


http://www.accesmad.org/

