@ educ mOd http://www.accesmad.org @ @ @

Symétries
1. Symétrie par rapport a un point (ou symétrie centrale)
1.1 Définition

Le point M’ est le symétrique de M par rapport au point O si O est le milieu du segment [ MM’].

On dit aussi que M et M’ sont symétriques par rapport & O. M’

Ou encore, M’ est 'image de M par symétrie par rapport a O. o

M
Dans une symétrie par rapport a un point O, on dit que O est le centre de symétrie : il est le symétrique de
lui méme.
1.2 Symétriques de figures usuelles
1.2.1 Symétrique d’un point
Le symétrique d’'un point par rapport a un point est un point.
Si B est le symétrique de A par rapport a O, alors A est le symétrique de B.

1.2.2 Symétrique d’un segment

Le symétrique d’'un segment [AB] par rapport a un point O est un
segment [AB’] de méme longueur que [AB], ou A’ est le symétrique
de A et B’ est le symétrique de B.

Le milieu I’ d'un segment [A'B’] est le symétrique du milieu | du
segment [AB] .

1.2.3 Symétrique d’une droite

Le symétrique d’'une droite (AB) par rapport a un point O est une
droite (A'B’) parallele a (AB), ou A’ est le symétrique de Aet B’ est le
symétrique de B.
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Le symétrique d’'une droite (D) passant par un point A par rapport a O
est la droite (D’) parallele a (D) et passant par le point A* symétrique
de A par rapport a O

Le symétrique d’'une demi-droite [AB)par rapport a un point O est la
demi-droite [AB’), ou A’ est le symétrique de A et B’ le symétrique
de B.

1.2.4 Symétrique d’un cercle

Le symétrique d'un cercle de centre A et de rayon r par rapport a O est le
cercle de centre A" et de méme rayon r, ou A est e symétrique de A par

rapport a O.
0
Le symétriqgue d’'un cercle de centre A et passant par B est le cercle de
centre A’ et passant par B’, ou A est le symétrique de A et B’ le symétrique
de B.
B
-0
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1.3 Propriété

La symétrie par rapport a un point conserve les longueurs, I'alignement, les mesures d’angles et les aires :

Soit A et B deux points et A’ et B’ leurs symétriques par rapport a un
point O.

Alors AB’ = AB

Soient A, B et C trois points et A, B’ et C’ leurs symétriques par rapport a un
point O. Alors ABC=A'B'C'

Si A, B et C sont alignés, alors, A, B’ et C’ sont alignés.

2. Symétrie par rapport a une droite (ou symétrie axiale)
2.1 Définition

M’ est le symétrique de M par rapport a une droite (d) si le milieu du
segment [ MM’] appartient a (d) et si (MM’) et (d) sont perpendiculaires.

On dit aussi que M et M’ sont symétriques par rapport a (d)

Ou encore, M’ est I'image de M par symétrie par rapport a (d).

Dans une symétrie par rapport a une droite (d), on dit que (d) est 'axe de symétrie.

2.2 Symétriques de figures usuelles

Date de version : Juillet 2022 Auteur : 3/5


http://www.accesmad.org/

@ QC\MC mOd http://www.accesmad.org @ @ @

2.2.1 Symétrique d’un point

Le symétrique d’'un point par rapport a une droite est un point.
Si B est le symétrique de A par rapport a une droite (d), alors A est le symétrique de B.
2.2.2 Symétrique d’un segment

Le symétrique d’'un segment [AB] par rapport a une droite est un
segment [A'B’] de méme longueur que [AB], ou A’ est le symétrique de
A et B’ est le symétrique de B.

Le milieu | d’'un segment [AB] est le symétrique du milieu I’ du segment
[AB].

2.2.3 Symétrique d’une droite

Le symétrique d’une droite (AB) par rapport a un droite (d) est une droite
(A'B’), ou A’ est le symétrique de A et B’ le symétrique de B.

Le point d’'intersection des deux droites (AB) et (A'B’) appartient a 'axe de
symétrie(d)

Le symétrique d’'une demi-droite [AB) par rapport a une droite (d) est la
demi-droite [A'B’), ou A’ est le symétrique de A et B’ le symétrique de B.
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2.2.4 Symétrique d’un cercle

Le symétrique d’un cercle de centre A et de rayon r par rapport a une droite (d) est
le cercle de centre A’ et de méme rayon r, ou A’ est e symétrique de A par rapport
a (d).

Le symétrique d’'un cercle de centre A et passant par B par rapport a une droite (d)
est le cercle de centre A’ et passant par B’, ou A est le symétrique de A et B’ le
symétrique de B.

2.3 Propriété

La symétrie par rapport a un point conserve les longueurs, I'alignement,

les mesures d’angles et les aires :

Soit A et B deux points et A’ et B’ leurs symétriques par rapport a une droite (d).
Alors AB’ = AB.

Soient A, B et C trois points et A, B’ et C’ leurs symétriques par rapport a une

droite (d). Alors ABC=A'B'C'

Si A,B et C sont alignés, alors A, B’ et C’ sont aussi alignés.
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