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Branches infinies

1. Fonctions homographiques f(x)zax+3 avec c#0 et ad—bc#0

1° exemple : f(x) =)lc
« D=]-00;0[U]0;+].

« Comme f est impaire, on peut réduire le domaine d’étude a D, = ] 0;+00 [

. xli)n(; J(x) =40 donc la droite d’équation x = 0 est une asymptote paralléle a (y'Oy)
lim x)=0 : ’ 2 : — 2 A ’
i J () donc la droite d’équation y = 0 est une asymptote paralléle a (x’Ox)

1
« Dérivee f'(X)=——

X
e Tableau de variation

e Courbe
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2° exemple : f(x)=

3. Fonctions du type_f(x):m avec a'#0

1
1° exemple  f(x)==

X

2x—1
x

+1

1 Cf)

a'x+b'x+c'

o D=]—oo;0[u]0;+°0[.

« Comme f est paire, on peut réduire le domaine d’étude a D, = ] 0;+00 [

e lim f(x)=+ o donc la droite d’équation x = 0 est une asymptote paralléle a (y'Oy)

x=>0"

« lim f(x)=0
X+
f , 2
- Dérivée  f'(x)=—=
X

e Tableau de variations

e Courbe

donc la droite d’équation y = 0 est une asymptote.
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1
2¢ exemple : f(x)=—;

x° —2x
« Dy :]—oo;O[u]O;Z[u]Z;+oo[
* f n’est ni paire ni impaire
o Im f()=0 e lim f(x)=0 pone |5 droite d'équation y = 0 est une asymptote

X—>—0 X—>+0
horizontale (paralléle) a (xOx)en — et en +

. xli_)n& f(x)=+0 et xli_)% J(¥)==% Dponc la droite d'équation x = 0 est une asymptote
verticale (paralléle a (y'Oy)

. lim f(x)=—o0 et xh_irZ{ f(x):"'oo. Donc la droite d’équation x = 2 est une asymptote

x—2"
verticale (parallele a (y’Oy).
2(x—1)
+ Dérivée : /() =-—F"——
Dérivée : (2 - 2x)2

* Tableau de variations :

X — oD 0 1 2 + o0

2(x-1) - - D + +

(xz _ 2:{_)2 + E:] + + [] +

f’{x} + + i} - -

+ a0 -1 + o0

f{x} /v /!v \ \
0 = o — a0 0
e Courbe
)
2 0 - 3 4 5
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1
3 exemple : f(x)=— .
x? +

* D;=]—o0; 40|
« f est paire : on va faire I'étude sur Df:[0;+oo[

« lim f(x)=0 : On a une asymptote horizontale d’équation y = 0

X+
limf(x)=1 : On n’a pas d’asymptote en 0.
x>0
, —2x
. X |=
f ( ) ()<2+1)2

Tableau de variations

Courbe

ra 4
-
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