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Corrigé probleme Bacc D 2017

Probléme

f est la fonction définie par f(x)=1-e" s$ix<0 54 courbe est notée /7
f(x)=x(—1+Inx) six>0

1- Continuité de f en xo =0

lim f(x)=lim (1—-€*)=1-e°=1-1=0

x>0 x>0

lim f(x)=lim x(—1+Inx)= lim (—x+xInx )=0+0=0

x>0 x=0" x=0"
f(0)=1-e°=1-1=0

lim f(x)=lim f(x)=f(0)=0 donc f est continue en 0.

x>0 x-0"
2-a) lim T)=FO)_y (1-€9-0_ 0 (e*=1)__,
x>0 -0 X0~ X x>0" X
jim =0y XOINX) =0 _ 4 i) =0
x=>0" x—0 x>0 X x=0"
b) "mf(x)—f(O)_ 1 et Iim M:—oo donc f n’est pas dérivable en 0.
x>0 x—0 x>0 x=0

La courbe admet en 0 deux demi-tangentes, a gauche de pente -1 et a droite parallele a 'axe des
ordonnées.

c) lim f(x)=1lim (1—€%)

X>—© X>—00

lim (e*)=0 ,donc lim f(x)=1

X=>—0 X=>—0

lim f(x)=Ilim x(—1+Inx)

X=> +o0 X=>+0

lim x=+c et lim (=1+Inx)=+0 ,donc lim f(x)=+o

3-a) Pour x >0, f(x)=x(=1+Inx) |, f'(x):1(—1+Inx)+x(0+1;):—1+Inx+x-%:—1+|nx+1:Inx
Si0<x<1,f(x)<0,etsix>1,f(x)>0.
b) Pourx <0, f(x)=1-¢€* f'(x)=0—e*=—¢"

Quel que soitx <0, €*>0 donc> f'(x)<0 pour tout x < 0.
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Tableau de variations

f'(x) — 10 — ¢| +

Equation de la tangente en x,= e
y=f'(e)(x—e)+f(e)
f(e)=e(—1+Ine)=0
f'(e)=Ine=1

Donc I'équation est y=x—e

5-a) f(e?) = e*(-1+In e?) = e?(- 1+2) = &2

b) lim f(x)=1 donc on a une asymptote paralléle a I'axe des abscisses en

X>—o
lim f(x)=+c0 lim ) _ i XEAHX) (—1+Inx)=+o0
X=> +00 X=> +00 X X=>+0 X X =>+00

donc, on a une branche parabolique de direction asymptotique (y’y).

6- Construction

y=1
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7- Soit g la restriction de f a I'intervalle 1=[e;+x[ .

a) La fonction g est continue et strictement croissante sur

lim g(x)=lim f(x)=+x et g(e)=f(e)=0

X=> +o0 X+

Donc g est une bijection de | sur J=g(1)=[0;+o]

Alors , g admet une réciproque g' de J=[0;+o[ surl.

b) g est strictement croissante, donc sa réciproque g™ est aussi strictement croissante.

I=[e;+o[ .

+ 0

(a") )

+

g’ (x)

/'

+00

c) Tracé de ( ~ ) : voir courbe précédent

2

d) g(e’)=f(e’)=¢* donc g '(e’)=e

8- Calcul d’aire :

e2

A:ff dx=[ x(—1+Inx)dx
Posons u’(x) = x. et v(x)= -1+ In x
2

Ona u(x):% et v'(x):%

e2

2 .
Alors A:J'x(—1+lnx)dx:[x—(—1+Inx)]e
e 2 e

2 2 2 2
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)dx [2 —1+Inx)]

X (_1s e’ _X e
A_[2( 1+Inx)]e [4]e
4,2
e +e
A= 2
2 cm
A=15,54cm?
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