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Suites numeériques réelles : généralités
1. Généralités

1.1 Définitions:
On appelle suite numérique réelle, toute application u d’'une partie | de N dans R. L'image d’un entier n

est notée up,

u:l=»R
n-u(n)=u,

Le terme d'indice n u, , est appelé terme général de la suite u. et on note aussi u=(u,) .

Si u est définie sur IN*
le 1° terme est uj
le 2° terme est u,

le n® terme est u,

Si n est définie sur IN tout entier
le 1¢ terme est ug
le 2° terme est uj

le n® terme est U1

Deux fagons de définir une suite :
Une suite peut étre définie par la donnée de I'expression de son terme général en fonction de n

Exemple :

(u,) est la suite définie par u,, =——
n

(u, =f(n) avecf:xl—)i)
+1 x+1

Uo=0 ; u=l ;U =100
0 ’ 1 2; 100 101

On peut aussi définir une suite par la donnée d’un premier terme (uoou usen général) et d’'une relation
entre deux termes consécutifs quelconques de la forme un+= f(un)

Exemple : (un) est la suite définie par :
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La relation u..+= f(u,) est dite relation de récurrence.

La relation de récurrence peut lier trois termes (ou méme plus) consécutifs.

Exemple : (u,) est la suite définie par :

u,=1; u,=2
—u,_
un+1_ n n—1
un+un—1
u,—u U,—u
27%_ 2—-1_1 37 Y2
On aalors u;= == s U=
u,+u, 2+1 3 Us+u,

1.2 Sens de variation d’'une suite :

1.2.1 définitions :

- Une suite (un) est dite croissante si quel que soitn, u_, ,>u_
- Une suite (un) est dite croissante si quel que soitn, u_, ,<u_

- (un) est dite constante ou stationnaire si quel que soitn, u_,,=u_

1.3 Etude de variation :
1° méthode
On étudie le signe de u_, ,—u, :
* Siu,,,—u,=0 ;(un) est croissante
* Siu,,—u,<0,alors (un) est décroissante

* Siu,,—u,=0 ; (un) est constante

2° méthode :
un+1

Si tous les termes de la suite sont strictement positifs, on peut comparer atl:
n

u
. 1 . .
« si ——>1 quel que soit n, alors (u,) est croissante
u
n

u
: 1 - 4 Croi
Y %31 quel que soit n, alors (u,) est décroissante

n

u
. si %:1 quel que soit n, alors (u,) est constante
n

3° méthode :
Si (un) est définie par u,= f(u,), on étudie la variation de fsur [0 ; +oo]
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* si f est croissante, (un) est croissante
* si f est croissante ; (un) est croissante
* si f est constante, (u,) est constante

2. Limite et convergence d’une suite

2.1 Définitions

2.2 Suites de référence

2.2.1 Suite constante

Soit u, =k quel que soitn
Ona lim (uy) =k

2.2.2 Suite du type u =n°

* Si >0, lim(u, )=+
* Si a<0, lim(u,)=0
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