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Série 1 : Exercices sur la fonction exponentielle

Exercice 1:
Ecrire plus simplement les expressions suivantes :

Lin(a)
a) e b) e c) e’ d) -In(e’?) e) e
e 3 ¢
3+In(5) x"—4 X, -x 2 X -x 2
e e +e e —e
K~ ) = m (——) -(=—)
Exercice 2 :
Résoudre dans IR les équations suivantes :
a) e"=3 b) e* *=e”*! c) e +e*—2=0 d) e¥=4
e) =g f) e*=-3 g) e¥=3e"" h) 3e”*—11e*+8=0
1 ) 5 RS
) e —e'=0  j) e’ xe™=e" k) -2——+e*=0 ) e*—2e2-5=0
e
Exercice 3 :
1. Développer I'expression (x—1)(x+4)(x+3).
2. En déduire la résolution dans IR de I'équation e’*+6x**+5e*—12=0.
Exercice 4 :
Résoudre les systémes suivants :
X y_—
o ST _142 oy [2e43€=1 ) [e" 246 +4=0 g | 5e7-3e"=
e’ y=§ 5e*—5e'=7 3e'—2e'=-4 7e +6e =11
Exercice 5 :
Résoudre les inéquations suivantes :
a) e*'<3 b) e*<0 c) e <e®? d) e* >0
e) e'=1>0 f) e <X g) e*—3e"—2<0
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Exercice 6 :
Déterminer I'ensemble de définition de la fonction f :

a) f,(x)=e"" b) £,(x)=e* o) £,(x)=3X
e +1
d) f,(x)= XS e) f,(x)=In(e*—2) f) f(x)= e:+2
e —1 e —2
el _ e 1
I f7()()_ln<e"+1) " f8(X)_e"—1 In(e*—2)

Exercice 7 :
Vérifier que, pour tout x appartenant au domaine de définition, I'expression est vérifiée :

2¢'~1_2-e" _. 6
2e"+5 2+45¢" 2e'+5

4e* 4 oo 6
2e*+3 2+3e” 2e*+3
er . ex . 1
C) X =e - X =e - X
e +1 e +1 1—e

Exercice 8 :
Calculer les limites aux bornes du domaine de définition :

a) fl(X):e ’ b) fz(X):exz c) fa(X):ei—_l d) f4(X)= zS
e +2 P |
e) f5(X):Xe f) fG(x):(x—l)e'X 9) f7(X):e_XX

Exercice 9 :
Démontrer que les droites d'équation données sont asymptotes a la courbe représentative de f.

a) y=x—2 pour f(x)=x—2+e"
2e"
e"+3

b) y=2x+3 et y=2x+1 pour f(x)=2x+1+

Exercice 10 :

Calculer la dérivée de la fonction f :

a) fl(X)2X2+ex+e2 b) f,(x)= Xl c) f3(x)=(ex)2 d) f,(x)= zf
e +1 e —1
6) f,(x)=e"" N E(x)=S"%  g) f(x)=In(2H)
e +e e +2
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Exercice 11 :

Calculer les primitives de la fonction f :

A fixl=e b lx)=2xe’ O fx=xe’ 9 flx)=t
2ex 1 2 er+ex

e) f.(x)=—— f) f.(x)=—¢* f(x)=

) f5(x) 1 ) fo(x) i 9) f,(x) (426" +1)

Exercice 12 :
Soit la fonction f définie par f(x)=e**—2e*.
1. Résoudre I'équation f(x) = 0

Calculer f(x). Etudier les variations de f.

Ecrire I'équation de la tangente (T) a la courbe représentative (C) de f au point d'abscisse x = In(2).

.

Tracer (T) et (C) dans un repére orthonormé.

Exercice 13 :

X

f est la fonction définie par f(x)= Xe
e +2

et (C) la courbe représentant f dans un repére orthonormé
(0,1,]) d'unité 3cm.
1. Quel est I'ensemble de définition de f ?

Etudier la limite de f en -o.
2
e +2

Montrer que, pour tout réel x, f(x)=1—

En déduire la limite de f en +.

Précisez si (C) admet des asymptotes.

2. Montrer que f est dérivable en tout point de son ensemble de définition et expliciter la fonction f'.

Etudier les variations de f et dresser son tableau de variations.

3. Calculer £(0), £(In(2)), f(In(4)) et £(In(8)).
Déterminer I'abscisse du point de C dont I'ordonnée est 8/9.

Donner une équation de la tangente D a C au point d'abscisse In(2).

4. Construire D et C.
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Exercice 14 :

Soit f I'application de IR dans IR telle que f(x)=2x+2—e*.

1. Calculer 4 0,01 prés f(-1), f(In(2)) et f(3 In(2)).

2. Calculer la limite de f lorsque x tend vers -oo.

. f
Etudier les variations de f. (On admettra que lim f(x)=-c et lim m:-oo ).

X +00 x9+0 X

Vérifier que la droite d'équation y = 2x +2 est asymptote a la courbe représentative (C) de f.

w

B

Construire la courbe (C ) dans un repére orthonormé (x'Ox), (y'Oy), l'unité de longueur étant 2cm.

5. Déterminer la primitive F de f qui s'annule pour x = 0.
En déduire, en cm?, l'aire de 'ensemble des points M(x,y) tels que 0 < x < In(2) et 0 <y < f(x).

Exercice 15 :

X

Soit f la fonction déterminée par f(x)=x—e*.

1.  Quel est I'ensemble de définition de f ?

f
2. Calculer la limite de f lorsque x tend vers +o. (On donne lim f(x)=+w et lim M:-oo )-

X>—© X>—© X

Vérifier que la courbe représentative (C) de f est asymptote a la droite (D) d'équation y = x.

3. Etudier les variations de f.

B

Construire (C) dans un repére orthonormé d’unité 2cm.
5. Calculer l'aire, en cm?, de la surface comprise entre la courbe (C), la droite (D) et les droites

d'équations respectives x =0 et x = | (I > 0). Quelle est la limite de cette aire quand | tend vers +o ?

Exercice 16 :

f est la fonction définie par f(x)=3 x+1—ix :
e

1. a) Etudier les variations de f.
b) (C) est la courbe représentant f dans un repére orthonormal d’unité 1cm.

Montrer que la droite d'équation y = 3x + 1 est asymptote a la courbe (C).

2. a) Déterminer I'équation de la tangente a (C) au point d'abscisse 0 et tracer cette tangente.
b) Construire (C).
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