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Séquence 3 : Fonctions carrée, racine carrée, cube,

inverse

1. Fonction carrée

La fonction carrée est la fonction définie par f(x) = x.

1.1 Domaine de définition
Elle est définiesur IR : D,=R .

1.2 Sens de variation

Etudions le signe de T (pour x,#Xx, ).

T = f(x2) —f(x,) _ X;—xi

X)Xy Xy — X

Comme a? - b? = (a-b) (a+b),ona t= (x,— X)) (x2* X,

=X,*tXx, (pour Xx,#Xx; ).
X, Xy

f —f
Donc :-six; <0etx, <0, M<O
X~ X

f(xz)—f(xl)

X=X,y

-si xq >0 et x, >0, >0

La fonction est décroissante sur ] -« ; O[ et croissante sur] 0 ; +o |.

1.3 Tableau de variations

X -00 0 +00
signede T - +
\ v
f /
"0

1.4 Courbe

Table de valeurs :

fx) 4 | 1] 0| 1] 4
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2. Fonction racine carrée

La fonction racine carrée est la fonction définie par f(x)=+(x) .

2.1 Domaine de définition

f(x) est définie si x = 0 donc le domaine de définition de f est D;=[0;+o[ .

2.2 Sens de variation

En multipliant et en divisant (x,)-+v(x41) par V(x:)+V(x) ona:

— — X,— X,
V(x2)-(x1) = Tt
f(xz)_f(x1>: 1
x, =x; A(x)+/(x,)
Comme \/QZO quel que soit x = 0, pour tous x; et x, positifs et non simultanément nuls,
f(x2)—f(xy)

X, X,y

Dol = (pour Xx,#x; ).

>0 donc f est strictement croissante.

2.3 Tableau de variations

X -00 +o00

signede T +

f /r

2.4 Courbe

Tableau de valeurs :

X 0 1

fx) | 0 1 2
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3. Fonction cube
La fonction cube est |a fonction définie par f(x) = x®.

3.1 Domaine de définition

Elle est définie pour tout réel x, donc D,=IR
3.2 Sens de variation

On montre que  x;—x;=(x,—x,)(X+x, x,+x;) quels que soient les réels a,b et c.

f(xo)—f(x,) X=Xi_ o 2
Donc t= = =Xx,+X, X,+X] (pour Xx,#Xx, ).
X=Xy X%

x12 2 0 et x,2 2 0 pour tous réels x; et x,. Le produit x1.x; = 0 lorsque x4 et x, sont de méme signe donc
=0 lorsque x4 et x, sont tous deux positifs ou tous deux négatifs. Ainsi f est croissante.

3.3 Tableau de variation

X -00 +00

signede T +

f _—

3.4 Courbe

Tableau de valeurs :

x | 217012
fx)| 8| -1 0| 1|8 :

P SRS SPSES FAEAE SRR SOEEE p——__

-

-
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4. Fonction inverse

4.1 Domaine de définition

4.2 Sens de variation

_ flx) —f(xi) (Xiz)_(xil)

X=Xy X=X,y

X1—X,

En mettant au méme dénominateur le numérateur,ona: 1t =—————.
(Xl Xz)(xz_xl)

Apres simplification, T =— qui est toujours négatif si x4 et x, sont de méme signe.

XXy

Ainsi, f est décroissante sur |]—o0;0[ et décroissante sur ]0;+o[ .

4.3 Tableau de variation

X -00 0 +00
signe de T - -

f \A \A

4.4 Courbe \

Tableau de valeurs :

X 2 11 2 P am. i Cr
fx) - 1/2 |1 1| 1/2 | -
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