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eC‘MC mad  un programme pour améliorer I’éducation a Madagascar

Série A - session 2004 : probléme - corrigé

1- a) Calcul de f ‘(x)
Soit X — f(X) =%—1+Inx définie sur 10 ; +oo ]

ona f'(x) =(L-1+Inx)'=-—+0+=
X

1 — X-1
alors f'(x) = 5

b) le signe de f'(x) est celui de x-1

x 0 1 +o

f'6) || -0 «

2- Calcul de limite de f(x) en +c

lim f@)an1(%—1+Mx)=+m
X — +oo X — +oo

3- a)Autre expression de f(x)

1-x+xl L=x+xl
Ona Loty =220 gp £ (x) =2
b) Calcul de lim f(x)
X - 0+
lim f(x)= lim 12X 2
x 0" x - 0"

4-Tableau de variation de f

. 0 1 + 00

() - 0+

(<)

\.o /

Ona £(1) = % ~1+In1=0

5- Tableau de valeurs
f(%)z e-1+In %=e—1—1=e—2 ~0,70

f()=0
f@)z%—lHnZ:—%+m2=02

f@)z%—1+me=%=036
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6- a) Calcul de f “(x)

2 2
s ' X o rx-1y _ X2 =2x(x-1) _ -x° +2x
En dérivant f'ona f''(x) =( = ) = = =—

D'od frr(x) =22
X

Signe de f"(x) :

X 0 ¢ + 00
-x+2 + a -
x3 + +
1 + 0 -

b) Point d'inflexion
f"(x) s'annule et change de signe au point d'abscisse 2
alors I est un point d'inflexion

¢) Equation de la tangente en I d'abscisse X, =2
Cest delaforme y=f'(xg)(X—Xg)+f(Xg)

=-1 "(2)=2=1 =1
Avec f(2) = > +In2 et f'(2) = 4
D'ol I'équationde (T): y = %(X -2) —% +In2

C'est-a-dire y = %x ~1+In2

7- a) Comme Iim% =0, la courbe (C) admet une branche parabolique de direction asymptotique
+00

(x'o x).
b) courbe (C) et tangente (T)

¥
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8- a) Dérivée de la fonction 6 sur |0, + oo
Ona6G'(x)=xInx-x alors G'(x) = (x)' Inx+x(|nx)' —(x)'
G'(x)=Inx+1-1=Inx

Dot f(x) = %—1+G'(x)

Soit F une primitive de f sur ]O, + 00[

Ona F(x) = —i—x+G(x):—i—x+xInx—x
X2 X2
F(x) = L _2x+xInx
X2
b) Calcul d'aire :
unité d'aire = "T""j":ZXZ = 4cm?
laire A= [F(x)]f 4cm? =[F(e)-F(1)]x4cm?
avec F(e) = -1 _2e+elne=—-L-¢
82 82
et F(1)=-1-2+1In1=-3
d'ot l'aire A= [(—%—e)—(—S)}x4cm2
e

A :4(3—i—e) cm?
e2
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