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Fractions rationnelles : exercices

Exercice 1
1. Déterminer le domaine de définition de chacune des expressions suivantes :

S I R = R4
_x+1 _x—2 _ 3x+4 _x=2
e) f(X)— X2 f) f(X)_X2—1 g) f(X)_2X2—8 h) f(X)_X2—2

2. Dans chacun des cas suivants, déterminer les racines du dénominateur, lorsqu’il en existe, et en
déduire 'ensemble de définition de f(x) :

X—2 x2+x—1 X2—X+2 x?—1
a) f(ix)=———— b) f(x)=—"—— c) f(ix]=—— d) f(x)=
) fx) X2+x—2 ) FX) X2 +3 x+2 ) x°+3x—4 ) X2 +x+3
X=X +2 X+2 x%+2 2x%+2x—1
e) fix)=——— fy f(x)=——— f(x)=——— h) f(x)]=——""—
) Fx) x?—6x+9 ( 2x%—x—1 9) f(x) X2+4x+4 ) FIX) 2 X%+ X +1
Exercice 2
Factoriser le numérateur et le dénominateur, puis simplifier
2x*+2x-5 x>—2x—3 x?—x—6
flx)=£2 TeX79 b R TeX79 flx)=2 2709
a) 1(x)= 22X ) fl0)=" 2% o) 1(x)=% X"
3x’+x—4 6x+3 9x+3
d) f(x)=X*+x=4 e) f(x)=—ox*3 f f(x)=2X+3
) (X 2x%+x-3 ) (X 4x%+4x+1 ) f(X) 9x%+6 x+1
Exercice 3

Résoudre chacune des équations suivantes aprées avoir déterminé 'ensemble de définition

x+1 x+1 x+1 x—1

Z by —— —_ d =
a) ™ 0 ) ™ 2 c) " 1 ) NP 0
2 2 2, 2 _
); X+2 -0 f 2x +2 —0 2x2+x 1:0 h) X 2+2x 3 —0
X“+3x—4 X‘—4x+4 2X°+x+1 2xX°—3 x+1
2 2 2 2
i 2x 4 —0 . 3x2+7x+2:0 K );+x+2 _ I) X2+2X+3:0
X“+X—6 9x“+6x+1 X“+6X+5 X“+X—6
Exercice 4

Résoudre chacune des équations suivantes apres avoir déterminé I'ensemble de définition en

effectuant un produit en croix :

a) x+1 X b) X+2 X o) 2x+1 X d) x+2 x—1
X Xx+1 x—1 x+3 X+2  x+1 2x+1  x+1
Exercice 5

Résoudre chacune des équations suivantes aprés avoir déterminé I'ensemble de définition en
ramenant au premier membre toutes les expressions de I'équation :

2x—1_ X b)

x—1  x+1

X+2 X+2 x+1 1 X 2x+3 1 _ x+1

Xx—1 X+1 °) X+2 X x+1 d) X—2 x+1 x-2

a)
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, x+1 X
E le : Résoudre I'équat =—
xemple : Résoudre I'équation 1= X+
Réponse
. . o . x+1 X _ 1 _
Cette équation est équivalente a 2x—1_m_0 avec x¢2 et x#—-1
En réduisant au méme dénominateur on a (x+1)(x+1)—x(2x—1) =0
(2x—1)(x+1)
Développons le numérateur XCH2x+1-2XC4X
PP (2x—1)(x+1)
ol —x*+3x+1
(2x—1)(x+1)
Ce qui qui équivauta —x*+3x+1=0 avec x;«rsl2 et
Résolvons alors cette équation.
A=3"-4(-1)(1)=13
A>0 donc on a deux racines . x':_3:£/13:3+;/13
o—3+V13_3-V13
) 2
D’ou S—[ > 5 ]
Exercice 6
Etudier le signe de chacune des expressions suivantes
_2x-5 T x+2 (2x—1)(x+10)
3 fx)=33=5 b) f(x)=5=3 3x—2
(x=1)(x+3) (5x+4) —2x%+3x—1
d) f(X)=—F~—= e) f(x)=—57——"— =
) f(x) (3x+2)(x+5) ) fix) 3x°—2x—1 3x°~8x-3
Exercice 7
Résoudre les inéquations suivantes
a) X0 by X< o) X4 g XX
X X X X x+1
7x—2 —x—2 X+ 2 (5x+2)(x+1)
f > h <0
®) 2x—30 ) 2x+5 >0 9 ox+5> ) (2x=3)(x+5)
2 o 2 _ 2 _
N (x+2)(x+21)<0 i x;—2x 3 0 ) x2+x 62 9); +6 X 1<O
(2x-3) 2x =3 x+1 X“—x+1 X“—3x+2
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