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Corrigé Probléme Bacc série D 2022

Probléme

Soit f la fonction définie par f(-1)=e
f(x)=(x+1)In(x+1)+e

—X

si x>—1

On note par (C ) sa courbe dans un repére orthonormé (O|J) d’unité 2 cm.

1-a) Continuité a droite en x, =-1

lim f(x)=lim (x+1)In(x+1)+e™™

x>—1" x>-1"

lim (x+1)In(x+1)=0 donc lim f(x)=e

x>—1" x>—1"

lim f(x)=e=f(—1) donc f est continue en -1.

x>—1"

b) lim f(x)—f(=1)_ im (x+1)In(x+1)+e*—e
oot X—=(=1) ooy X+1
im ST i (xe) &8
x>—1" X+1 x=>—1 X+1

lim In(x+1)=—o

x>—1"

—X

Pour lim £ ,posons X =x+1.0na six2>—1 ,alors X-=0

x»-1" X+
fim € =€ = jim &€ jim o &
x>—1" x+1 X-0" X X=0* X
. e *—e
lim -
x=>-1" X+1
. f(x)—f(—1
Ainsi  lim M:—w

x>-1" X+1

2) g est la fonction définie sur ]—1;+0o[ par g(x)=1+In(x+1)—e™ .

. o 1 x
a) g est dérivable et g (x)—0+—x+1 +e

AR B
g =rgre

g'(x) > 0 pour tout x€]—1;+mo[ , donc g est strictement croissante.
b) g(0)=0, donc si x > 0, g(x) > 0, et si x <0, alors g(x) < 0.

3-a) f(x)=(x+1)In(x+1)+e™ , donc f'(x):ln(x+1)+(x+1),#—e‘X

Ainsi  f'(x)=In(x+1)+1-e*=g(x)
Limite en +o

lim (x+1)In(x+1)=+0 et lim e =0 ,donc lim f(x)=+w

X=> +o0 X=> +o0 X=> +o0
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Tableau de variation

X 1 0 + o0
alx) | - ¢i +
f'(x) - '# +
e ’ + o
f(x) \
1 /

4) a) Branche infinie

lim f(x)=+o

X=> 400

fim FX) 2 XN )4e™™ Xt gy, 8
X=> +00 X X >+ X X 2>+00 X
lim ix1:1 , lim In(x+1)=+0 et lim ex =0 , donc lim @:ﬁo . Et la courbe admet une

branche parabolique de direction asymptotique (y'Oy).
b) Construction

i f)-f(=1)

=—oo donc on a une demi-tangente verticale en -1.
x>-1" X+1

[
I
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5) Soit A=([ f(x)dx)u.a

0

Considérons l'intégrale I=| (x+1)In(x+1)dx .

O Sy N

Posons u’ = x+1 et v =1In (x+1).
2

_x- 1
Ona u-2+x et V_x+1 .
2 2 2 2 2
Donc I:{(x+1)In(x+1)dx:[(x7+x)ln(x+1)]g—{)2((;+1X)dx
x2+2x_x2+x+x+1—1_1 1 1
= = X+——
2(x+1) 2(x+1) 272 2(x+1)
2 2 2 2 2
XT+2X X 1. 1 1
Donc {mdx_{zdx+{2dx 02X+1dx
2 2 2
X“42X . x52 1.2 1 2_o 1
=[X 12+ 1[x]2=L[In(x+1)]2=2— %I
{2(x+1)dX 1o+ aXlgglin b1 )lg=2-51n3
r 2
fe_xdx:[—e_x]2:1—e_
A 0
z 1 2 2 1
Ainsi [ f(x)dx=2-—In3+1-e “=3-e “——In3
) 2 2
F 2 2
Alors  A=([ f(x)dx).4cm“=1524cm
0
n+l
2
6) Soit (Un) la suite définie par Un:fe_xdx .
2
ol _n+1 1 nn
U =[ e Xdx=[-e X 2 _ ¢ 2 +e 2:e 2 1—i_
a) U=J e Xax=l-eX) 2 (1]
: F
_n
2. Ve—1
U -e —
n [ Ve ]
_n n+1
__ 2/\e 2 Je—1
b) Un—e [ JE] , donc Un+1_ [ JE]
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©p

_n+t
2 e—1 1
e — L
Un+1: [ Ve ]:e 2
U, n
e 2ot
Ve
1 _
(Un) est donc une suite géométrique de raison q=e 2 . Son premier terme est O:\/f/ﬂ
e
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