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CORRECTION BACC 2006

Exercice 1
Soit P le polyndéme de V défini par :
P2)=z3-iz? + (1-i)z — 2+2i.
1-Calcule de P (1) et P(2i).
P(1) = 13-i12+(1-i)(1)-2+2i
=1-i+1-i-2+2i
=0
P(2i)=(2i)3-i(2i)2+(1-1)(2i)-2+2i
=-8i-i(-4)+2i+2-2+2i
=-8i+4i+2i+2-2+2i
=0

2-a)Détermination de nombre complexe b tel que :
P2)=(z+b)[z?2-(1+2i)z +2i].

Développons 1’équation

P(2)=23-(1+2i)z?+2iz+bz?-(1+2i)bz?+2ib

P(2)=23+[b-(1.2i)]2°+[2i-(1+2i)]z+2bi

Par identification

{b-(1+2i)=-i (1)

2i-(1+2))b=1-i (2)
2bi=-2+2i (3)

(1) b-(1+2i)=-i
b=-i+1+2i
b=1+i

(2) 2i-(1+2i)b=1-i
-(1+2i)b=1-i-2i
-(1+2i)b=1-3i
(1+2i)b=-1+3i

b —1+3i  (-1+3i)(1-2i)
1+2i  (1+2i)1-2i)

-1+2i+3i+6 5+51

b= 1+i
1+4
b=1+i
(3) 2ib=-2+2i
b —2f2| _ (_ZJTZ.I)(I) _ _2|_2:1+i
2i 2i(i) -2
b=1+i

P(2)=(z+1+i)[2%-(1+2i)z+2i]
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b) Déduction de solution 1’équation P(z) = 0.
(z+1+i)[22-(1+2i)z+2i]=0
z+1+i=0 ou z%-(1+2i)z+2i=0
z=-1-i ou z%-(1+2i)z+2i=0
A=b*—-4ac

=(1+2i)%-4(1)(2i)

=1+4i-4-8i

A=-3-4i

On calcul les racines de A
Soit z = x+iy racine de A

A=7?
X2-y2: _3
{ 2xy= -4
X2+y?= | A|=5

{xz-yz— 3
-Lx?+y?*=5

2x°= 2
x?= 1
Xx=%1
- X2_y2: -3
X*+y*=5
2y? =
2 —
y- =4
y=%2
Xy négatif veut dire que x et y de signe contraire donc les 2 racines de A
at JA =-1+2i
JA =1-2i
—b-A 1+2i-1+2i .
Z, = = =2
2a 2
—b+VA  1+2i+1-2i
Z2 = = :1
2a 2
La Solution de P(z) =0 est
S= {1,2i,-1-i }

3)a)Détermination d’affixe zp du point D tel que : DA-DB+DC=0
Za=17Z=2i Zc=-2+i1 Zp="?

DA-DB+DC=0

2o =2 —(Zs—Z5)+(Ze—2,) =02, ~Zy -2y +Zy+Zc —Zy =0
Z,—Zo+Zo—Zy=0

Zo=2,-Z5+Z,
AN:Z, =1-2i—2+i=—-1-i
Zy=-1-i
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Vérification de (ABCD) soit un parallélogramme.
On démontre que{AB:DC

BC=AD

AB=BC ?
z,-7,=2i-1
7. -7y =—2+i+1+i=-1+2i

IAB||= V4+1=+/5
IBC|l= V1+4 =5
BC=AD

Z.—-7,=-2+1-2i=-2-i
2,—2,=—1-i-1=-2-i

IBC|l= V4+1=+/5
IAD|= V4+1=+5

Conclusion: AB=BC=DC=AD= /5
(ABCD) est un
carré

b) Tracage de A, B, Cet D.

o _ 1
c) Détermination de I’angle ( AB,AD).

Mesure (AB, AD)

On calcul
-2, —1-i-1 -2-i
7,-2, 2-1 2i-1

(2-D@i+1) _4i-2+2-i _5i més(AB AD) = =
@i-D2i+)  -4-1 -5 0

La nature du quadrilatére ABCD est Carre
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Exercice 2

- 20 tiges de forme identique.
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-20% des tiges sont défectueuses
1 -Calcul du nombre des tiges défectueuses.

20

N=—*20=4

100

Iy a 4 nombres des tiges défectueuses|

2 —On prend au hasard, une a une, 3 tiges qu’il essaie d’allumer, au fur et a mesure.

“p=y s 7

Cas possible : Card Q= A} =6840
Card< =6840

A : ““‘Aucune des tiges ne s’est enflammeée’”’.

A {OFet3F }
cardA= A} * A’ =3360
P(A) = 3360 _ 28
6840 57
28
P(A)=—
() 57
B :“‘La 2° tige seulement s’est enflammée’’.
B :{2FetlF }
Card(B) = A’ * A, =192
pE)- 192 _ 8
6840 285
8
P(B)=—
(B) 285

C: ““L’une des 3 tiges ne s’est pas enflammée’’.
C {1Fet2F }
Card(C) = A} * A2 =960

P(C)

D : ““L’une au moins des 3 tiges s’est enflammée’’.

960 8
6840 57

P(C)==é%

D :{1Fou2Fou3F }
D :{1Fet2Fou2FetlFou3FetOF }

Card (D) = A, * A? + AL * Al + AL * AC = 4512

P(D)

4512 188
6840 285

pD) =18

285

2
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PROBLEME

Les deux parties A et B sont indépendantes.
PARTIE A
f(x)=x>(1-Inx) x>0

1-a) Calculons la limite de fen + o
lim f(x) = lim x*(1—In x) = (+90)(—0)

lim f(x) =—oo
X—>+0
2 v2
g X Inx
a) Vérification que x?Inx = _
Propriété de
Ina" =nlna
x*Inx*>  x*2Inx ,
= =X“Inx
2 2

x?1n x

c) Déduction de la continuité de f en 0
f est continu en x=0si lim f(x)=3

x—0"

lim f (x) = lim x*(L—In x) = 0(+) Fl
x—0" x—0"

lim [xz —x%1In x]: lim x*> = lim x?®In x

x—0" x—0" x—0"
=limx*=x*Inx=0
x—0"
2 2
. X Inx2 .
=lim———=0 donclim f(x)=0
x—0" 2 x—0*

If est continu en x=0
Dérivabilité
() - f(x
lim £ = (%)
X—=>Xp X_XO

2 p—
jim 3= i (¢ xinx) =0

x—0 X x—0

= (%)

f est dérivableen 0
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2 a) Détermination la dérivée f’ de f
f(x)=x*1-Inx) u*=uUu'v+Vv'u
U=x> TU’=2x
1

V=1-lnx V=-=
X

f'(x)=U'V+V'U
f'(x)=2xA-InX)+ (—%)(xz)

2

X
=2X-2XInx——=2x-2xInx—=x =x-2xInx

X

| f(x) =x(1-2Inx)|
b)_Etude de variations de f et son tableau
f'(X)=0< x(1-2Inx)=0
X=0 Oul-2Inx=0
f'(x))0 Si x)0 ou 1-2Inx>0
—2Inx>-1
2Inx<1
Inx* <1
Inx* <Ine

X <+e

X 10
£(x + |

f(x) /' ‘ \
0 0

+00

sio [ [

1 1\2

f («/E): f (eZ):(eZ) (1-Inei)=e@-%) :%
3a) Détermination les coordonnées du point A intersection de (C ) avec I’axe des abscisses
(A£0)
y=0< x*(1-Inx)=0
X=0oul-Inx=0

-Inx=-1

Inx=1

Inx

e =gt

X=€
A(e,0) ou 0(0,0)
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Equation de la tangente (T)
y=F'(%)(X=%)+ (%)
f'(%,) = f'(x)=x(1-2InX)
f'(x,)="1'(e)=e(-Ine)

=e(l-2)=—e
Fi(x,) =

f(x,)=f(e)=e*(-Ine)=¢e’(1-1) =0
f(x)="1(e)=0
y=—e(x—e)+0

b-Branche infinie
2 J—
lim f(x) _im X @—Inx)

X—+0 X X—>+00 X

= 1im x(L~In x) = (+00)(~0)

lim ﬂ:

X+ X

Donc la courbe (C) admet une branche parabolique de direction asymptotique 1’axe y’oy

c) courbe (C)

pmm-l‘—"-m"-:‘"ﬂ

10




—
qéyeduahod

Un programme pour améliorer l'éducation a Madagascar
LTPANTSIRANANA

PARTIE B
Soit (Un)nein la suite de nombres réels strictement positifs définie par Uo =e et Un1 =

/Un
— pour n e IN.
e P <

1-0Onpose Vn= 1+InUy

Calculons U,

Pour n=0

U
Uo+1:U1:\/e‘0<:>£:1

e

U, =1

Calcul de V,
Pour n=0 o

1+InU, 1+Ine
= =
2 2
_1+1
2

Vo

1

V, =1

Calcul deV,
Pour n=1 o

1+InU;, 1+In1 1
= <> = —
2 2 2

Vl

1
Vl:E




—
’(c@.,‘ eaducmad

Un programme pour améliorer l'éducation a Madagascar

LTP ANTSIRANANA

2 Démonstration de la suite géométrique

Un est une suite géométrique si \% =q

n

Calculde V, ,
V. - 1+InU,,,
2

1
14021y 14 Ly
_ e 2 e

2 2
1+1InUn—1Ine 1+1InUn—1
2 2 T2 2

2 2
1 1
5 iy,

2 4
Vn+l:1+InUn

4

Calculdeh

Vn
1+InU,

Voo . 4 _1l+¢lny,, 2 2

v 1+InU, 4 1+InU, 4
2

h—l—q

vV, 2

(Vn) est une Suite Géométrique

de

. 1 .
raison q:Eet de premier

terme V,

V_1+InU0_1+Ine_g_1 Vo=1
0 2 2 2 °

3 - L’expression de Vi, en fonction de n

Vn = anO
ft
2
vt
2n
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Déduction de Uy
v _1+Iny,
2
2V, =1+InU, < 2V, -1=InU,
Inu, =2v. -1

InU,

2V,-1

€ =€

U = e2Vn -1

n

Calcul de limU,

X—>+0

2 Zin)—l 29 2

Un:e( =e” U,=e”

Deduction lim U,

n—+o0

) 2 P
lim (ezn 1):e -z
e

X—>+00

limU, =e™ =

X—>+00

D |-
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